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 x  ºì  x  ä²ðàôÜ²ÎàÔ Ð²ì²ê²ðàôØÜºðÆ ÈàôÌØ²Ü Ø²êÆÜ* 

²Ç¹³ ¸³íÃÛ³Ý 

²ßË³ï³ÝùÁ ÝíÇñí³Í ¿ Çñ³Ï³Ý ÃíÇ ³ÙµáÕç ¨ Ïáïáñ³Ï³ÛÇÝ Ù³ë»ñ å³ñáõ-
Ý³ÏáÕ áñáß Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñÇ ÉáõÍÙ³Ý ³É·áñÇÃÙÇ Ùß³ÏÙ³ÝÁ ¨ Ýñ³ ÑÇÙ³Ý íñ³ 
ÏáÝÏñ»ï Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñÇ ÉáõÍÙ³ÝÁ: ²Ûë Ã»Ù³ÛÇ áõëáõÙÝ³ëÇñáõÃÛáõÝÁ áõß³¹ñáõÃÛ³Ý 
³ñÅ³ÝÇ ¿ Ñ³ïÏ³å»ë ³í³· ¹åñáóÇ µÝ³·Çï³Ù³Ã»Ù³ïÇÏ³Ï³Ý Ñáëù ÁÝïñ³Í ëá-
íáñáÕÝ»ñÇ Ñ³Ù³ñ: ÜÙ³Ý³ïÇå í³ñÅáõÃÛáõÝÝ»ñ Ï³ñ»ÉÇ ¿ ÉáõÍ»É ³ñï³¹³ë³ñ³Ý³-
Ï³Ý ËÙµ³Ï³ÛÇÝ å³ñ³åÙáõÝùÝ»ñÇ Å³Ù³Ý³Ï: 

Î³ñ¨áñ Ñ³Ý·³Ù³Ýù ¿, áñ ëáíáñáÕÝ»ñÁ, Çñ³Ï³Ý ÃíÇ ³ÙµáÕç ¨ Ïáïáñ³Ï³ÛÇÝ 
Ù³ë»ñÇ Ù³ëÇÝ ë³ÑÙ³ÝáõÙÝ»ñÝ áõë³Ý»Éáõó µ³óÇ, Í³ÝáÃ ÉÇÝ»Ý    xxf   
ýáõÝÏóÇ³ÛÇ áñáß Ñ³ïÏáõÃÛáõÝÝ»ñÇÝ. 
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²ñï³¹³ë³ñ³Ý³Ï³Ý ËÙµ³ÏÝ»ñÇ ¨ Ý³Ë³ëÇñ³Ï³Ý å³ñ³åÙáõÝùÝ»ñÇ ¹³ë³-
Å³Ù»ñÇÝ ëáíáñáÕÝ»ñÇ áõß³¹ñáõÃÛáõÝÁ Ï³ñ»ÉÇ ¿ µ¨»é»É 10-ñ¹ ¹³ë³ñ³ÝÇ ·áñÍáÕ [1] 
¹³ë³·ñùÇ ÃÇí 347 ½ ¨ ÃÇí 372 ¿, Á í³ñÅáõÃÛáõÝÝ»ñÇ, ÇÝãå»ë Ý³¨ 12-ñ¹ ¹³ë³ñ³ÝÇ 
·áñÍáÕ [2] ¹³ë³·ñùÇ ÃÇí 862* ¨ ÃÇí 863* í³ñÅáõÃÛáõÝÝ»ñÇ ¨ ¶.ØÇù³Û»ÉÛ³ÝÇ [3] 
·ñùÇ ÃÇí 231 ¨ ÃÇí 240 í³ñÅáõÃÛáõÝÝ»ñÇ ÉáõÍáõÙÝ»ñÇÝ: 

Ð³í³ë³ñáõÙÝ»ñ ÉáõÍ»ÉÇë Ñ³ñÙ³ñ ¿ û·ïí»É 

   xxx   (1) 
ÝáõÛÝáõÃÛáõÝÇó: ²Ûëï»ÕÇó ` 

   xxx   (2) 
   xxx   (3) 

´»ñ»Ýù ÙÇ ß³ñù Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñÇ ÉáõÍáõÙÝ»ñÁ [2] ¹³ë³·ñùÇó. 

                                                            
* Ðá¹í³ÍÝ ÁÝ¹áõÝí»É ¿ 20.09.2014: 
 Ðá¹í³ÍÁ ïå³·ñáõÃÛ³Ý ¿ »ñ³ßË³íáñ»É ²ñäÐ Ù³Ã»Ù³ïÇÏ³ÛÇ ³ÙµÇáÝÁ:  
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862*. ³)     523  xx  

ú·ïí»Éáí (2) ÝáõÛÝáõÃÛáõÝÇó ¨ ï»Õ³¹ñ»Éáí  x - Ç ³ñÅ»ùÁ ïñí³Í 
Ñ³í³ë³ñÙ³Ý Ù»çª  ÏáõÝ»Ý³Ýù` 

    5223  xxx  
 áñï»ÕÇó` 
  xx 25  

ø³ÝÇ áñ   10  x , ÇÝãÁ Ñ»ï¨áõÙ ¿ (3)-ից, Ïëï³Ý³Ýù 1250  x ,  áñï»ÕÇó 

Ñ»ï¨áõÙ ¿, áñ  5,2;2x : Ð»ï¨³µ³ñ`   2x : î»Õ³¹ñ»Éáí   2x  ³ñÅ»ùÁ 

    523  xx  Ñ³í³ë³ñÙ³Ý Ù»çª  Ïëï³Ý³Ýù   543 x , áñï»ÕÇó `   31x : (1) 
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 x  

êï³óí³Í ³ñÅ»ùÝ»ñÁ ï»Õ³¹ñ»Éáí ëÏ½µÝ³Ï³Ý Ñ³í³ë³ñÙ³Ý Ù»çª 

ÏáõÝ»Ý³Ýù  
2

1
x  Ï³Ù   0x : ú·ïí»Éáí (1) ÝáõÛÝáõÃÛáõÝÇó, ëï³ÝáõÙ »Ýù 5,4x  

Ï³Ù 5x : 

գ)   29 xx   

ú·ïí»Éáí (1) ¨ (2) ÝáõÛÝáõÃÛáõÝÝ»ñÇóª ÏáõÝ»Ý³Ýù :  
ÈáõÍ»Éáí ÏñÏÝ³ÏÇ ³ÝÑ³í³ë³ñáõÙÁ, ëï³ÝáõÙ »Ýù` 
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¸Çï³ñÏ»Ýù ³Ûë ¹»åù»ñÇó Ûáõñ³ù³ÝãÛáõñÝ ³é³ÝÓÇÝ: 
1) ¸Çóáõù   0x  

²Ûë ¹»åùáõÙ =0, áñÇ ³ñÙ³ïÝ»ñÁ »Ý 3x , áñáÝù ã»Ý µ³í³ñ³ñáõÙ   0x  

å³ÛÙ³ÝÇÝ: 

2) ¸Çóáõù   1x   

²Ûë ¹»åùáõÙ ¨ë =1 Ñ³í³ë³ñÙ³Ý ³ñÙ³ïÝ»ñÁ ã»Ý µ³í³ñ³ñáõÙ 

  1x  å³ÛÙ³ÝÇÝ: 

գ) ¸Çï³ñÏ»Ýù   2x  ¹»åùÁ: 

êï³ÝáõÙ »Ýù  Ñ³í³ë³ñáõÙÁ, áñÇ ÙÇ³ÛÝ 5x  ³ñÙ³ïÝ ¿, áñ 

µ³í³ñ³ñáõÙ ¿   2x  å³ÛÙ³ÝÇÝ: 
դ) ¸Çï³ñÏ»Ýù Ù»Ï ³ÛÉ Ñ³í³ë³ñáõÙ. 

    412  xxx
²Ûëï»ÕÇó` 
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ø³ÝÇ áñ   Zx  , ³å³ áñå»ë½Ç ï»ÕÇ áõÝ»Ý³ (4) Ñ³í³ë³ñáõÃÛáõÝÁ, å»ïù ¿ 
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 (5) 

Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñÇ Ñ³Ù³ËÙµÇ ÉáõÍáõÙÁ: 
êïáõ·áõÙ »Ýù Ñ³Ù³ËÙµÇ Ûáõñ³ù³ÝãÛáõñ ÉáõÍÙ³Ý Ñ³Ù³å³ï³ëË³ÝáõÃÛáõÝÁ 

 x - Ç Ñ»ï Áëï (4)– Ç ¨ ëï³ÝáõÙ Ñ³í³ë³ñÙ³Ý ³ñÙ³ïÁ`
2

113 
x  

863*. ա)   62lg3 2  xx  (6) 
(6) Ñ³í³ë³ñáõÙÁ Ý»ñÏ³Û³óÝ»Ýù ³ÛÉ ï»ëùáí` 

 
3

26
lg2 xx 
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Ð³ßíÇ ³éÝ»Éáí, áñ Éá·³ñÇÃÙ³Ï³Ý ýáõÝÏóÇ³ÛÇ áñáßÙ³Ý ïÇñáõÛÃÁ ¹ñ³Ï³Ý Ãí»ñÇ 
µ³½ÙáõÃÛáõÝÝ ¿ ¨ Ñ³í³ë³ñÙ³Ý Ó³Ë Ù³ëÁ áã µ³ó³ë³Ï³Ý ÃÇí ¿, ÏáõÝ»Ý³Ýù 
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áñï»ÕÇó Ñ»ï¨áõÙ ¿, áñ    3;2;1;0x : ²ÝÙÇç³Ï³Ý ëïáõ·Ù³Ý ÙÇçáóáí ëï³ÝáõÙ 

»Ýù, áñ ëï³ó³Í ³ñÅ»ùÝ»ñÇó ÙÇ³ÛÝ   0x  ³ñÅ»ùÝ ¿ µ³í³ñ³ñáõÙ (6) 
Ñ³í³ë³ñÙ³ÝÁ: ÎáõÝ»Ý³Ýù  
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  35,1  x , ³ÛëÇÝùÝ `   2x  Ï³Ù   3x  

ºñµ   2x , ³å³ 
3

2
sin x , áñÇ ÉáõÍáõÙÝ»ñÇó (7) Ñ³í³ë³ñÙ³ÝÁ 

µ³í³ñ³¬ñáõÙ ¿ ÙÇ³ÛÝ 
3

2
arcsinx  ³ñÅ»ùÁ: 

ºñµ   3x , ³å³ ëï³ÝáõÙ »Ýù 0sin x , áñÇ ÉáõÍáõÙÝ»ñÝ »Ý Zkkx  , : 

²Ûë ÉáõÍáõÙÝ»ñÇó (7) Ñ³í³ë³ñÙ³ÝÁ µ³í³ñ³ñáõÙ ¿ x  ³ñÅ»ùÁ: 

 Պատ.`
3

2
arcsin;  x   

¸Çï³ñÏ»Ýù ¨ë ÙÇ ù³ÝÇ Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñ [4]:  
ÈáõÍ»É Ñ³í³ë³ñáõÙÁ 

 231. 
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ÇëÏ ïñí³Í (8) Ñ³í³ë³ñáõÙÇó 



 

8

65 x
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240. ¸Çï³ñÏ»Ýù  

    1 xxxx  (10) 

Çé³óÇáÝ³É Ñ³í³ë³ñáõÙÁ: ²ÛÝ Ý»ñÏ³Û³óÝ»Ýù ` 

   xxxx  1  

ï»ëùáí: êï³óí³Í Ñ³í³ë³ñÙ³Ý ³ç ¨ Ó³Ë Ù³ë»ñÁ ù³é³ÏáõëÇ 
µ³ñÓñ³ó¬Ý»Éáõó ¨ å³ñ½³·áõÛÝ Ó¨³÷áËáõÃÛáõÝÝ»ñÇó Ñ»ïá Ïëï³Ý³Ýù. 
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àñï»ÕÇó` :  

àõÝ»Ýù  
2

1
x , Ñ»ï¨³µ³ñ   0x , ³ÛëÇÝùÝ 0

4

14


x
 ;  

²Ûëï»ÕÇó 
4

1
x , áñÝ ¿É µ³í³ñ³ñáõÙ ¿ (10) Ñ³í³ë³ñÙ³ÝÁ: ä³ï.` 

4

1
 

²ÛëåÇëáí՝ ÃíÇ  x  ¨  x  å³ñáõÝ³ÏáÕ ³é³ç³¹ñ³ÝùÝ»ñÁ ÉáõÍ»ÉÇë µ³í³Ï³Ý ¿ 
û·ïí»É (1) ÝáõÛÝáõÃÛáõÝÇó ¨, Ñ³ßíÇ ³éÝ»Éáí (2) ÏñÏÝ³ÏÇ ³ÝÑ³í³ë³ñáõÙÁ, ÁÝïñ»É 
[x] -Á, áñÁ µ³í³ñ³ñáõÙ ¿ ïñí³Í Ñ³í³ë³ñÙ³ÝÁ: 

ì»ñçáõÙ Ýß»Ýù, áñ ÃíÇ  x  ¨  x  å³ñáõÝ³ÏáÕ ³é³ç³¹ñ³ÝùÝ»ñÇ Ñ»ï³ùñùÇñ 
·ñ³ýÇÏ³Ï³Ý ÉáõÍáõÙÝ»ñ Ï³ñ»ÉÇ ¿ ·ïÝ»É è.È.²é³ù»ÉÛ³ÝÇ [4] Ù»Ãá¹³Ï³Ý 
Ó»éÝ³ñÏáõÙ: 
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²Øöàö²¶Æð 
 x  ¨ x  å³ñáõÝ³ÏáÕ Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñÇ ÉáõÍÙ³Ý Ù³ëÇÝ 

²Ç¹³ ¸³íÃÛ³Ý 

Ø³Ã»Ù³ïÇÏ³ÛÇ ¹åñáó³Ï³Ý ¹³ëÁÝÃ³óáõÙ    xxf   և    xxf   ýáõÝÏóÇ³-
Ý»ñÇ Ù³ëÇÝ ß³ï ùÇã ¿ ËáëíáõÙ, áõëáõÙÝ³Ï³Ý Íñ³·ñ»ñáõÙ ÁÝ¹·ñÏí³Í ã¿ ÃíÇ ³Ù-
µáÕç ¨ Ïáïáñ³Ï³ÛÇÝ Ù³ë»ñ å³ñáõÝ³ÏáÕ ³é³ç³¹ñ³ÝùÝ»ñÇ Ï³ï³ñÙ³Ý ³É·áñÇÃ-
ÙÁ: ê³Ï³ÛÝ ³Û¹åÇëÇ ³é³ç³¹ñ³ÝùÝ»ñ Ñ³×³Ë »Ý Ñ³Ý¹ÇåáõÙ ³é³ñÏ³Û³Ï³Ý ûÉÇÙ-
åÇ³¹³Ý»ñÇ ï»ùëï»ñáõÙ, áñÁ ¨ áñáß³ÏÇ ¹Åí³ñáõÃÛáõÝ ¿ ³é³ç³óÝáõÙ Ã» áõëáõóÇã-
Ý»ñÇ, Ã» ëáíáñáÕÝ»ñÇ Ùáï: ²ßË³ï³ÝùáõÙ ¹Çï³ñÏí³Í »Ý Çñ³Ï³Ý ÃíÇ ³ÙµáÕç ¨ 
Ïáïáñ³Ï³ÛÇÝ Ù³ë»ñ å³ñáõÝ³ÏáÕ áñáß Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñÇ ÉáõÍÙ³Ý ³É·áñÇÃÙÁ: 

´³Ý³ÉÇ µ³é»ñ` ÃíÇ ³ÙµáÕç Ù³ë, ÃíÇ Ïáïáñ³Ï³ÛÇÝ Ù³ë, ýáõÝÏóÇ³, Ñ³í³ë³ñáõÙ, 
ÉáõÍÙ³Ý ³É·áñÇÃÙ, ÉáõÍÙ³Ý í»ñÉáõÍáõÃÛáõÝ: 
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РЕЗЮМЕ 
Решение задач, содержащих целую и дробную часть числа 

Аида Давидян 

В программе школьного курса математики включены отдельные вопросы, связанные с 
понятием целой и дробной части действительного числа. Алгоритм решения задач, 
содержащих [x] и {x} не изучаются в школе учениками, но часто встречаются на 
олимпиадах по математике. Цель статьи помочь учащимся познакомиться с алгоритмом 
решения некоторых таких задач, которые приводят к стандартному способу решения.  
Ключевые слова: целая часть числа, дробная часть числа, функция, уравнение, алгоритм 
решения, анализ решений. 

SUMMARY 
The solution of the tasks containing integral and fractional part of the number. 

Aida Davidyan 

Some questions related to the notion of integral and fractional parts of a real number are 
included in the mathematics program at school. The solution algorithm containing [x] and {x} is 
not studied deeply at school by pupils, but  is often encountered at the olympics on mathematics. 
The aim of the article is to help pupils get acquainted with the algorithm solving of some tasks, 
which lead to the standard method of solution. 
 
Keywords: the integral part of the number, the fractional part of the number, the properties of [x], 
algorithm solutions, analiz of the solutions. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


